Derivadas

Definicidon de derivada en un punto

Sea aeDom f . Entonces f'(a):lim CEg=5ia) =lim f(a+hg— f (a).

X—a X—a h—0

Recta tangente en un punto

La recta tangente a una curva Yy = f (X) en un punto (a, f (a)) viene dada por la férmula:
y-f(a)=1f'(a)(x-a)

Aplicaciones de las derivadas: monotonia y extremos

e Sjf (X) >0 entodo punto X de un intervalo, entonces f es creciente en ese intervalo.
o Sjf (x) <0 entodo punto X de un intervalo, entonces f es decreciente en ese intervalo.
e SiaeDom f esun puntodonde lafuncidn es continuay, ademas, es un maximo o minimo

(extremo) relativo, entonces f '(a) =0. Ademas: si f "(a) >0, entonces a es un minimo

relativo;y si f"(a)<0, entonces a es un maximo relativo.

Aplicaciones de las derivadas: curvatura y puntos de inflexion

o Sjf (x) >0 entodo punto X de un intervalo, entonces f es cdncava en ese intervalo.
o Sjf (X) <0 entodo punto X de unintervalo, entonces f es convexa en ese intervalo.
e SiaeDom f esunpunto de inflexién, entonces f "(a)=0.

e Si f"(a)=0y f"(a)#0, entonces a es un punto de inflexion.

Calculo de limites

f(x)

e Regla de L’Hépital. Si al intentar hacer el siguiente limite lim——=, donde a puede ser un

x—>a g(x)
, : 0 o - f(x) . f'(x)
numero real, +o0 0 —o0, aparece la indeterminaciéon — o —, entonces lim——==lim——=.

0 x—a g(x) x-a g '(X)

e Resolucién de la indeterminacién 1”. Si al intentar hacer el siguiente limite: lim f (X)g(x),

X—a

donde a puede ser un nimero real, +oo 0 —o0, aparece la indeterminacién 1°, entonces si

se tiene que Iin;[g (X)( f (X)—l)} =L, se puede afirmar que Iin; f (X)g(x) =e".

Siatodo lo anterior le afadimos que tenemos control con las reglas bdsicas para el calculo de limites
(pdgina 2 de estos apuntes), asi como destreza en el calculo de derivadas, es decir, se dominan la
tabla de derivadas vy |as reglas de derivacion (paginas 3 y 4 de estos apuntes), podremos resolver
casi cualquier tipo de limite y casi cualquier ejercicio o problema relacionado con las derivadas (como
los problemas de optimizacion). Ver ejercicios propuestos y resueltos en este enlace EVAU.



https://1drv.ms/b/s!Aj6in--Gc43qhdhiMCadXL0Ql9nG7A?e=SQeBTa
https://1drv.ms/b/s!Aj6in--Gc43qhdhgobL7Oo_wmF_53Q?e=WLOJBk
https://matematicastro.es/?page_id=1720

